Esercizi vari
Corso di Laurea in M.Q.E.G.A.
A.A. 2008/2009

Esercizio 1. Disegnare il dominio Dom(f), descrivere le caratteristiche
topologiche di Dom/(f) e studiare il segno delle seguenti funzioni:

1. f(z,y) = \/Iog(—x2 + 4z — 2)

_ log(ay —1)

3. f(z,y) =log(y — )
4. f(z,y) =3 —a% —y?

1
5. flz,y) = gl —2—1)

[\V)

6. f(z,y) = eV

Esercizio 2. Stabilire se le seguenti funzioni sono continue derivabili e
differenziabili:

1. f(z,y) = ]z tany]

x sin(xy)
22+ y? —I—y

3 +xy
x2+y

sin(z?) 4+ :Uy

{ |
. { x4+y x,y>#<0,0>

zhy + dzyd — P
6. f(x,y) = (22 + y2)2 se(x,y) # (0,0)
0 se(x,y) = (0,0)

Esercizio 3. Date le seguenti successioni di funzioni determinare il limite
puntuale f e dire se tale limite € uniforme:



L. fo(z) = T2 o C([0,1])
n2

2. ful@) = ;a2 Ol 1)

3. fu(z)=(1—2)2™ in C([0,1])

4. fo(x) = TEnia? in C([0,1])
—4n?g?

5. falz) = 2 r 322 in C([-1,1])
n2x?

6. fn(z) = T nis? in C([0, 1])

Esercizio 4. Determinare e classificare i punti critici delle seguenti funzioni:

1. f(z,y) =logzlogy
2. f(x,y) = 23 +4ay? — 4o
3. f(z,y) =y* + 3zy

(

Esercizio 5. Calcolare i seguenti integrali:

1. / / yeTdxdy dove D ¢ la regione di piano compresa tra le curve y =
D
|z| e y = 3.

[\V)

. // log(z% + y?)dzdy dove D = {(x,y) € R?|e? < 2% 432 < %}
D

w

.//(x2+y2)dxdydoveD:{(x,y)€R2|1§x2+y2§4; y > 0}
D

4, // Slzy dxdydove D = {(z,y) € R*(0 <z <7 ; z <y <7}
D

5. [ [ #*+yPdudy dove D = {(w,) € R¥a? + 4 < 1,y < 0}
D

6. // rydrdy dove D = {(z,y) e R?0< 2 <1,0<y <1}
D
Esercizio 6. Calcolare le soluzioni delle seguenti equazioni differenziali:

1 1
L. ¢ (x) = ;y2(x) - conz> 0

,_ y(x)
2. y(.%') —6$7_1+1conx>0



() = 2zy + € cos(z)
- y'(w) = 3y () — dy(z) = >
Yy =2y =3y =0

Yy = 2zy + e® cosa



