Esercizi settimanali (30 ottobre 2007)

(1) Calcolare i seguenti limiti di successioni:

(a) lim (e"—2")

n—-+4o0o

(b) lim (nﬁ)

n—-+4o0o

(¢) lim Vn2

n—-+o0o

(d) lim ¥2n

n—-+o0o

(e) lim /w

n—-+00

(f) lim (2" —nl!)

n—-+00
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(h) lim 2"
n—-+o00o n
I+ 2n
(i) lim nre
n—+oo (n + 1)!
(2) Utilizzando i teoremi di confronto calcolare:
. 3+ sinn
(a) lim ————
n—-4o00 n

(b) 1151_1 (n —sinn)

(c) nl{r}rloo cosnflog (vn —1) —logvn — 1]

Il primo teorema di Cesaro afferma che:

Se la successione {an} € regolare ¢ anche regolare ed ammette lo stes-
a1 +as+...+ay

n

so limite la successione { }, cioé wale la relazione

. air+az+...+ay
lim {

n—oo n

} = lim a,.

n—oo
Utilizzando la successione a, = (—1)", verificare che esso fornisce
una condizione necessaria ma non sufficiente.

non+1
n

due sottosuccessioni

Estrarre dalla successione a, = (—1)

convergenti a limiti distinti.



: . nw )
(5) Estrarre dalla successione a,, = sin 4 una sottosuccessione conver-
gente.

(6) La successione
_J 1 n<100
=Y n n>100

[a] diverge a +00 @ converge a 1 converge a é irregolare

(7) La successione

o — 1 n par
"1 n n dispari

[a] diverge a 400 @ converge a 1 converge a 0 ¢ irregolare

(8) Quali tra le seguenti successioni sono monotone? Quali sono limi-
tate? 1 1
n—
by, = (—1)™2" Cp = — d, = sinn
n n!

an =

(9) Individuare infinitesimi ed infiniti tra le successioni seguenti:
2

-1)" 1\" 1
an = ( 2) b, = v/—n Cn = <> d,, = cos —
n 3 n
(10) La seguente affermazione:
Il limate della successione
1
an = 5 o a N
(3 +sin2n)”

non esiste perché la successione {sin2n} non ha limite.



